
บทที่  7  

ดุลยภาพท่ัวไป  การผลิตและการบริโภค 
 
 
 

 

7.1  General  Competitive  Equilibrium 
Graphical  Model  of  General  Equilibrium 

 กําหนดใหมีการผลิตสินคาสองชนิด  คือ  สินคา  X และสินคา  Y และสมมติให
ผูบริโภคแตละรายมี  utility function เหมือนกัน  อธิบายโดย  Edgeworth box diagram  ดังนี้ 

 
 

รูปที่ 7.1 
Edgeworth Box Diagram 

 
 จากรูปที่ 7.1     OX  คือจุดเร่ิมตนของการผลิตสินคา X โดยใหปริมาณสินคาทุน  และ
แรงงานที่ใชในการผลิตสินคา  X  คือ  KX  และ  LX  ตามลําดับ   OY  คือจุดเร่ิมตนของการ
ผลิตสินคา  Y  โดยใหปริมาณสินคาทุน  และแรงงานที่ใชในการผลิตสินคา  Y  คือ  KY  และ  
LY  ตามลําดับ เสน X1   X2  และ  X3  คือ  เสน isoquant  ของการผลิตสินคา  X    เสน  Y1  
Y2  และ  Y3  คือเสน isoquant ของการผลิตสินคา Y ลากเสนเชื่อมจุดสัมผัสระหวางเสน 
isoquant  ในการผลิตสินคาทั้งสองชนิด  จะไดเสน  OXOY  ซึ่งเปนเสนที่มีประสิทธิภาพสูงสุด
ของการผลิต  แลวนําไปเขียนเปนเสน  Production  Possibility  Frontier  ในรูปที่ 7.2 
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 Production  Possibility  Frontier   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูปที่ 7.2 
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X 

เสนแสดงความเปนไปไดในการผลิต 
 

 จากรูปที่ 7.2  เสน  OXOY  คือเสน  Production Possibility Frontier  ความชันของ
เสน  PPF  เรียกวา Rate of Product Transformation (RPT) คืออัตราการทดแทนกันของการ
ผลิตสินคา X และ Y 
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ตัวอยาง   กําหนดใหการผลิตสินคา X และสินคา Y ใชแรงงาน (L) เปนปจจัยการผลิต  โดยมี
ฟงกชันการผลิต  ดังนี้ 

   X    =    XL  

   Y    =    YL2
1  

 กําหนดใหมีแรงงานทั้งหมด  100  หนวย 
  LX + LY =    100 
  X2 + 4Y2 = 100 
   2XdX + 8YdY = 0 
      8YdY  = – 2XdX 

       dX
dY   = – Y8

X2  

      – dX
dY   = Y4

X  = RPT 

– dX
dY  จะมีคาเพ่ิมขึ้น  เม่ือ  X  เพ่ิมขึ้น  และ  Y ลดลง 

 
 การหาราคาสินคาที่จุดดุลยภาพ 
 

 
รูปที่ 7.3 
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 เม่ืออัตราสวนของราคาเทากับ   ผูผลิตจะผลิต  X1  และ Y1 เสนงบประมาณคือ  

CC  ในขณะที่ผูบริโภคตองการบริโภค  และ  อุปสงคสวนเกินสําหรับสินคา  X  เทากับ 

– X1  อุปทานสวนเกินของสินคา Y  เทากับ  Y1 –   ทําใหราคาสินคา  X  เพ่ิมขึ้นเปน 

 และราคาสินคา  Y  ลดลงเปน  อัตราสวนของราคาสินคาเปลี่ยนเปน   ที่จุดดุลย

ภาพ  E  ปริมาณสินคา  X เทากับ  X∗   และปริมาณสินคา Y  เทากับ  Y∗ 

Y

X
P
P

1X′ 1Y′

1X′ 1Y′

∗
XP ∗

YP ∗

∗

Y

X

P

P

 
ตัวอยาง     กําหนดใหสมการของเสน  PPF  คือ 
  X2 + 4Y2  =  100 
สมการฟงกชั่นอรรถประโยชนของคนในสังคม  คือ 

  U   =   U ( X , Y )    =   XY  
ภายใตการแขงขันอยางแทจริง 

  RPT       =      – dX
dY    =     Y4

X      =     
Y

X
P
P

 

  U            =    X1/2 Y1/2 

  MUX       =   2
1  X–1/2 Y1/2 

  MUY       =    X1/2 2
1  Y – 1/2 

  
Y

X
MU
MU

    =   X
Y        =       

Y

X
P
P

      =      MRSXY 

ดังนั้น    RPTXY    =      =               =           =   MRSXY Y4
X

Y

X
P
P

X
Y

      X2       =    4Y2 
จากสมการ       X2 + 4Y2   =   100 
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 ดังนั้น               2X2    =    100 

  50            X     =    =    7.07 

       Y     =    .12

  

5    =   3.53 

Y

X
P
P

  =   X
Y

07.7
53.3          =          =   2

1  

เปลี่ยนเป
1/4 

  

สมมติวาฟงกชั่นอรรถประโยชน น 
  U (X , Y)      =     X3/4 Y

  MRS   =   Y/U
X/U
∂∂
∂∂    =    X

Y3  

ที่จุดด ยภาพ ุล

   MRS    =           =     
Y

X
P
P

X
Y3      =  RPT    =  Y4

X  

     X2    =    2 12Y
Y2      =      100 จากสมการ   PPF X2 + 4

          12Y2 + 4Y2     =    100 
          16Y2     =    100 

           Y∗ =   4
10       =      2.5 

         8.6

.2  การหาปริมาณการผลิตสินคาสองชนิด 
ตสินคาสองชนิด  ไดแกสินคา  X  และ

ินคา  Y

   =     

           X∗    =  6 
 

7
 จากการศึกษาเก่ียวกับประสิทธิภาพการผลิ
ส   โดยใชปจจัยการผลิตสองชนิด  คือ  ทุน (K)  และแรงงาน (L)  โดยมีเง่ือนไขดังนี้ 

X
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ตัวอยาง   กําหนดใหฟงกชั่นการผลิตสินคา  X  และสินคา  Y  เปนดังนี้ 

XXLK    QX    =    100

Y
2
YL  QY    =    K50  

500 
600 

ินคา  Y  ที่จะทําใหเกิดประสิทธิภาพสูงสุดของ
ารผลิต

       KX + KY    =    
       LX + LY      =    
       PL     =     1        PK    =     2 
 จงหาปริมาณการผลิตสินคา  X  และส
ก  เขียนรูป  Edgeworth Box Diagram  แสดงจุดของการผลิต 
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จาก  KX + KY = 500  ____________(1) 

_(3) 

 – 400 

QX =      100

  LX + LY  = 600  ____________(2) 
จาก (2)  แทนคา LX  ดวย   2KX  แทนคา  LY  ดวย  KY 
  2KX + KY = 600  ___________
(3) – (1) ;  KX = 100 ดังนั้น   KY    =    400 
   LY = KY = 400 
   LX = 600 – LY =  600
    = 200 
 
 

)200)(100(  
 =      14142.13   หนวย 

Y 
,000  

ว

ระสิทธิภาพของการแขงขันอยางสมบูรณ 
ึงมือที่มองไมเห็น (invisible hand) ที่จะ

ามาจัด

areto Efficiency 
รัพยากรจะเขาสูยุค Pareto ก็ตอเม่ือใครคนใดคนหนึ่งดีขึ้น (better off) 

ะตองทํา
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Q =       50(400)2(400) 
 =      3,200,000
หน ย 
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ป
 ในศตวรรษที่ 18  Adam Smith  ไดกลาวถ
เข การใหระบบเศรษฐกิจเขาสูจุดดุลยภาพ  ทําใหการจัดสรรทรัพยากรเปนไปอยางมี
ประสิทธิภาพ 
 
P
 การจัดสรรท
จ ใหคนอ่ืนเลวลง (worse off) 
 
 
E

O

 

400 



 

Efficienc  Py in roduction 
ธิภาพก็ตอเม่ือการเพ่ิมปริมาณการผลิตสินคาชนิดหน่ึง จะตอง

ําใหปริม

ารจัดสรรทรัพยากรกรณีผูผลิตหน่ึงราย 
ํานวนที่จํากัด  ผูผลิตจะทําการจัดสรรการใช

จจัยการ

 การผลิตจะมีประสิท
ท าณการผลิตสินคาอีกชนิดหนึ่งตองลดลง  และจุดของการผลิตจะตองอยูบนเสน PPF 
การวิเคราะหเก่ียวกับประสิทธิภาพของการผลิต จะแบงการวิเคราะหออกเปน 3 สวนดวยกันคือ 

ก. การจัดสรรทรัพยากรของผูผลิตเพียง  1  ราย 
ข. การจัดสรรทรัพยากรระหวางผูผลิตหลายราย 
ค. การรวมมือกันระหวางผูผลิต 

 
ก
 กําหนดใหผูผลิตมีทุนและแรงงานในจ
ป ผลิตจนกระทั่ง  MRTSKL  เทากันสําหรับผลผลิตแตละชนิดที่ผูผลิตทําการผลิต  
สมมติผูผลิตทําการผลิตสินคาสองชนิด  คือ  สินคา  X  และสินคา  Y  กําหนดใหผูผลิตมีสินคา
ทุนทั้งหมดเทากับ  K  และมีแรงงานทั้งหมดเทากับ  L   ฟงกชั่นการผลิตสินคา  X  คือ  X  = 
f ( KX , LX )  ฟงกชั่น ารผลิตสินคา  Y  คือ     Y    =    g ( KY , LY )    =      g ( K  -  KX , 
L - LX ) 

 

 
ก  

ผูผลิตตองการผลิตสินคา  X ใหไดปริมาณสูงสุดภายใตวัตถุดิบที่มีอยู  เขียนเปน  
Lagrangian function  ไดดังนี้ 

   £ =  f(KX, LX) + λ[ ]LL,KK(gY XX −−−  

XK
    

∂
∂  K K = 0  ______(1) = f  + λg  

XL
    

∂
∂  = fL + λgL = 0  ______(2) 

λ∂
∂     = )LL,KK(gY XX −−−  = 0 ______(3) 

)2(
)1(  ; 

L

K
f
f

 = 
L

K
g
g

  

     = 
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การจัดสรรทรัพยากรระหวางผูผลิตหลายราย 
รายจะตองเปนไปอยางมีประสิทธิภาพ  

ื่อใหกา
คาเหมือนกันคือ  สินคา X  ฟงกชั่นการผลิตของ

ูผลิตราย
L1) 

ละ 
เปน มการ เง่ือนไขไดดังนี้ 

    

 การจัดสรรทรัพยากรระหวางผูผลิตหลาย
เพ รผลิตเปนไปอยางมีประสิทธิภาพ 
 สมมติใหมีผูผลิตสองราย  ผลิตสิน
ผ ที่หนึ่งและรายที่สองคือ 
  X     =     f1(K1 , 
แ  X     =     f2(K2 , L2) 
เขียน ส เปาหมาย  และสมการ
Maximize X     =     f1(K1 , L1) + f2(K2 , L2) 
 subject to 

  K1 + K2     = K  

  L1 + L2      =     L  
สมการเปาหมายคือ 

K  - K1 , L X     =     f1(K1 , L1)  + f2(  -  L1) 
st order1  condition 

1

2

1

1
K
f

K
f

∂
∂

+∂
∂

  
1K

X
∂
∂     =     = 0 

    = 
1

2

1

1
L
f

L
f

∂
∂

+∂
∂

 
1L

X
∂
∂      = 0 

ัวอยาง 
 

ต     กําหนดใหผูผลิตสองรายมีฟงกชั่นการผลิตเหมือนกันคือ 

มมติให ูผลิตร เทากับ     K1     =     16 
 

 =     5L2
3/4 

ผูผลิตแตละรายเทากันคือ  

    131.6 

93 

  q     =     K1/4 L3/4 
ส ผ ายที่หนึ่งใชสินคาทุน
และใหผูผลิตรายที่สองใชสินคาทุนเทากับ         K2     =     625
ดังนั้นฟงกชั่นการผลิตของผูผลิตแตละรายจะเปนดังนี้ 
 q1     =     2L1

3/4   q2    
สมมติใหสังคมมีแรงงานทั้งหมด  100  หนวย  ถาจัดสรรแรงงานให
รายละ  50  หนวย  ปริมาณการผลิตทั้งหมดจะหาคาไดดังนี้ 
 Q     =     q1 + q2     =     2(50)3/4 + 5(50)3/4     = 
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แตถามีกา แตรจัดสรรแรงงาน  โดยคํานึงถึงการเทากันของ  marginal productivity  ของผูผลิต

 

ละราย 

1

1
L
q
∂
∂

 = 
14/3

1L)4
3(2 −

 = 
4/1

1L2
3 −

 

2

2
L
q
∂
∂

 = 
4/1

2L)4
3(5 −

 = 
4/1

2L4
15 −

  

  
4/1

1L2
3 −

 = 
4/1

2L4
15 −

 

          = 
4/1

2L
4/1

1L)4
15)(3

2(  

          = 
4/1

2L 4/1
1L 5.2  

          .0256 L1  = L2 

  
     L1 + L2 = 100 
       .0256 L2 + L2 = 100 

   L2 = 0256.1
100  = 97.4 

2.6 
  5(97.4)3/4        =     159.1 

ของ

ารกําหนดปริมาณการผลิตอยางมีประสิทธิภาพ 
ลิตเปนไปอยางมีประสิทธิภาพแลว  

ารกําหน

าสองชนิดคือสินคา  X  และสินคา  Y  ผลิตโดยผูผลิตสองราย  สมการ
องเสน  

;        i     =     1, 2 
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   L1 = 
 Q = q1+ q2     =     2(2.6)3/4  +
จะเห็นไดวาการจัดสรรทรัพยากรโดยคํานึงถึงการเทากันของ  marginal productivity  
ปจจัยการผลิตของผูผลิตแตละรายจะทําใหปริมาณการผลิตรวมเพิ่มขึ้น 
 
ก
 นอกจากการจัดสรรทรัพยากรจะชวยใหการผ
ก ดปริมาณการผลิตก็เปนอีกปจจัยหนึ่งที่สําคัญ  ผูผลิตแตละรายสมควรที่จะผลิตสิ่งที่
ตัวเองมีความถนัด 
 สมมติมีสินค
ข production possibility frontier  คือ 
   Yi     =     fi(Xi)  
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สมมติผูผลิตตองการผลิต  นสมการ  YX ใหไดมากที่สุดภายใตเง่ือนไข Y  =  จะเขียนเป

X2 + 

Lagrangian function ไดดังนี้ 

 L = X1 + )]X(f)X(fY[ 2211 −−λ  

1st order condition 

1

1
X
f

∂
∂

λ 
1X

L
∂
∂      = 1 –   = 0 

     = 1 –  
2

2
X
f

∂
∂

λ
2X

L
∂
∂   = 0 

   
1

1
X
f

∂
∂

2

2
X
f

∂
∂

   =  

นั่นคือ     RPTXY     ของผูผลิตแตละรายตองมีคาเทากัน 

ฤษฎี  Comparative Advantage 
ห็นวา แตละประเทศสมควรผลิตสินคาที่ตนเองมีความ

 A  มีความไดเปรียบในการผลิตรถยนตนั่งสวนบุคคล  ในขณะท่ี
ระเทศ

รูปที่ 7.4 
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ท
 David Ricardo ใหความเ
ไดเปรียบแลวนําไปแลกเปลี่ยนกับสินคาจากประเทศอ่ืนจะมีผลทําใหผลผลิตสินคาของโลก
เพ่ิมขึ้น จากรูปที่  7.4 
 สมมติประเทศ 
ป   B  มีความไดเปรียบในการผลิตรถบรรทุก 
 

  
 
 
 
 
 
 
 
 

 

รถยนตนั่ง

รถบรรทุก 
0 

Y1 

X1 

RPT = 1
2  

รถยนตนั่ง 

รถบรรทุก 
0 

Y2 

 

RPT = 1
1  

X2



 

จ  1    1
2 ากรูปที่ 7.4  RPT  ของประเทศ  A  เทากับ   RPT  ของประเทศ  B  เทากับ 1

ป   A  สมควรผลิตรถยนตนั่งใหมากข้ึน  ในขณะท ระเทศ B สมควรผลิตรถบรรทุกให
มากขึ้น  จนกระท่ัง  RPT  ของทั้งสองประเทศเทากัน  จะมีผลทําใหประเทศทั้งสองดีขึ้น 
(better off)  การพิจารณ ด กลาวน้ีพิจารณาเฉพาะ  RPT  โดยไมไดคํานึงถึง marginal 
productivity ของแตละประเทศ 
 

ระเทศ ี่ป

า ัง

omparative Advantage 
ตนทุนสวนเพิ่มของการผลิตไวน  และการผลิตเสื้อผาของ

ระเทศ
ตนทุนสวนเพิม่ 

ประเทศ เทศ  B 
น (W) 

) 
 

สมมติวาเส ของแตละประเทศเปนเสนตรง และใหแตละประเทศมีทรัพยากร
ั้งหมด

เทศ  A  คือ 8W + 4C  =  100 

 

C
 กําหนดใหตารางแสดง
ป   A  และ ประเทศ  B  เปนดังนี้ 

 
   A ประ
ไว 8 2 
เสื้อผา (C 4 2 

 น  PPC  
ท   100  หนวย 
สมการ  PPC  ของประ
สมการ  PPC  ของประเทศ  B  คือ 2W + 2C  =  100 

 RPT  ของประเทศ  A =   dC      =    2  dW−

 RPT  ของประเทศ  B =      dW
dC−     =    1 

ใน คาทั้งสองชนิดเน่ืองจากตนทุนเฉลี่ย
่ํากวา  

จจัยการผลิตครึ่งหน่ึงของที่
ีอยูทั้งห

 ประเทศ  B  ไดเปรียบประเทศ  A  การผลิตสิน
ต  แตทั้งสองประเทศก็ยังไดประโยชนจากการคาระหวางประเทศ  เนื่องจากประเทศ B 
ไดเปรียบในการผลิตไวน  ประเทศ A ไดเปรียบในการผลิตเสื้อผา 
 สมมติวากอนมีการคาระหวางประเทศใหแตละประเทศใชป
ม มดในการผลิตสินคาแตละชนิด 

ประเทศ  A  W = 8
50  = 6.25     หนวย 

   C = 4
50  = 12.5 
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ประเทศ  B  W =  = 25 2
50

   C = 2
50  = 25 

 ผลผลิตของโลกจะเพิ่มขึ้น  ถาประเทศ  A  ผลิตไวนนอยลงและผลิตเสื้อผาเพ่ิมขึ้น  ถา
ประเทศ A  ใชปจจัยการผลิตที่มีอยูทั้งหมดในการผลิตเสื้อผา  จะไดเส้ือทั้งหมด  25  หนวย  
และถาประเทศ B  ใชปจจัยการผลิต  70  เปอรเซ็นตในการผลิตไวน  และใชปจจัยการผลิต 30 
เปอรเซ็นตในการผลิตเสื้อผา  ปริมาณการผลิตไวนและเสื้อผาของประเทศ B  จะเปนดังนี้ 

  W = 2
7  = 35 0

  C = 2
30  = 15 

 จะเห็นไดวาปริมาณไวนทั้งหมดจะเพ่ิมขึ้น  31.25  เปน  35  และปริมาณเสื้อผา
ทั้งหมดจะเพ่ิมจาก  37.5  เปน  40  หนวย  โดยที่ปจจัยการผลิตเทาเดิม 
 

ประสิทธิภาพการผลิตสินคาสองชนิด 
 ในการที่จะบรรลุถึงจุด  Pareto Optimality จําเปนตองวิเคราะหทั้งอรรถประโยชนและ
เสนความเปนไปไดในการผลิตโดยมีเง่ือนไขวา     MRS   =   RPT 
 สมมติวาในสังคมมีผูบริโภคหนึ่งราย  บริโภคและผลิตสินคาสองชนิดคือ  สินคา X  
และสินคา Y 
 
 Y 

P

P

X O 

 
 

E 
 
 IC 
 
 
 

รูปที่ 7.5 
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 จากรูปที่ 7.5   เสน PP คือเสนความเปนไปไดในการผลิตเสนความพอใจเทากับ  IC  
สัมผัสเสน  PP  ที่จุด  E  จุด  E  จึงเปนจุดที่ทําใหอรรถประโยชนสูงสุด  และจุด E  อยูบนเสน
ความเปนไปไดในการผลิต  แสดงวาเปนการผลิตที่ใชปจจัยการผลิตที่มีอยูทั้งหมด  การพิสูจน
วาที่จุดสัมผัสของเสนความพอใจเทากันกับเสนความเปนไปไดในการผลิตทําใหเกิดเง่ือนไข     
MRS  =  RPT 
 Minimize U(X, Y) 
  subject to    T(X, Y) = 0 

   £ =  U(X, Y) + λ [T(X, Y)] 

X
  

∂
∂  = X

T
X
U

∂
∂λ+∂

∂   = 0  ______(1) 

Y
  

∂
∂  = Y

T
Y
U

∂
∂λ+∂

∂   = 0  ______(2) 

λ∂
∂   = T(X, Y)  = 0  ______(3) 

)2(
)1(  ; YU

XU
∂∂
∂∂

  = YT
XT
∂∂
∂∂

 

    MRSXY = RPTXY  = dX
dY−  

 

ตัวอยาง  กําหนดใหสังคมแหงหน่ึงมีสมการอรรถประโยชน  คือ  U(X , Y)  =   XY
และกําหนดใหสมการเสนความเปนไปไดในการผลิตคือ    X2 + 4Y2   =    100 
ตองการวิเคราะหการจัดสรรทรัพยากรอยางมีประสิทธิภาพและตองการทราบวาสังคมควรจะ
ผลิตสินคา  X  และสินคา  Y  เทาใดจึงจะมีประสิทธิภาพสูงสุด 
เขียนสมการ  Lagrangian function 

   £ =  X1/2 Y1/2   + λ [X2 +4Y2 – 100] 

X
  

∂
∂  = X2YX2

1 2/12/1
λ+

−
 = 0  ______(1) 

£ 

£ 

£ 

£ 
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Y
  

∂
∂  = Y8Y2

1X
2/12/1

λ+
−

 = 0  ______(2) 

λ∂
∂   =      X2 + 4Y2 – 100   = 0  ______(3) 

£ 

£ 

)2(
)1(  ;   X

Y   = Y4
X  

    X2  = 4Y2 

จาก  (3)      4Y2 + 4Y2  = 100 

    Y  = 5.12        =      3.54 

    X  = 50         =      7.07 
 

การจัดสรรแรงงานเพื่อการผลิตสินคาและบริการอยางมีประสิทธิภาพ 
 เน่ืองจากผูผลิตตองการกําไรสูงสุด  การหาคากําไรสูงสุดของผูผลิตไมไดจํากัดอยูแต
เพียงการกําหนดปริมาณการผลิตที่จะทําใหไดรับกําไรสูงสุด  แตผูผลิตอาจจะกําหนดปริมาณ
ปจจัยการผลิตที่จะทําใหไดรับกําไรสูงสุด  ดังสมการกําไรตอไปน้ี 

 π = TR(K, L) – TC(K, L) 
1st order condition สําหรับกําไรสูงสุดคือ 

 K∂
π∂  = K

TC
K

TR
∂
∂−∂

∂   = 0 

 L∂
π∂  = K

TC
L

TR
∂
∂−∂

∂   = 0 

หรือ       =  K
TR
∂
∂

K
TC
∂
∂

และ      =  L
TR
∂
∂

L
TC
∂
∂

 แสดงวาผูผลิตจะเพ่ิมปริมาณสินคาทุน  และแรงงานจนกระทั่งรายรับสวนเพิ่มเทากับ
ตนทุนสวนเพ่ิมจากการใชทุนเพ่ิมขึ้น  1  หนวย  และรายรับสวนเพ่ิมเทากับตนทุนสวนเพิ่ม
จากการใชแรงงานเพิ่มขึ้น  1  หนวย 
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รายรับสวนเพิ่มจาการใชแรงงานเพิ่มขึ้น  1  หนวย  เรียกวา  “Marginal Revenue Product of 
Labor หรือ MRPL” 

 MRPL =     L
)q(TR

∂
∂

 =     q
)q(TR

∂
∂

     =     L
q
∂
∂

 

  =     MR . MPL 
สําหรับตนทุนสวนเพิ่มจากการใชสินคาทุนเพิ่มขึ้น  1  หนวย  ก็คือราคาสินคาทุนน่ันเอง  
เขียนเปนสมการไดดังนี้ 

  K
TC
∂
∂   =     v 

  L
TC
∂
∂   =     w 

ดังนั้น   1st  order condition  ของผูผลิตที่ตองการกําไรสูงสุด  คือ 
  MRPK  =     v 
  MRPL  =     w 
การหาเง่ือนไขดังกลาวขางตนอาจจะหาไดจาก  Lagrangian function  ดังนี้ 
 Minimize TC = vK + wL 
 subject to 

     q0 = f(K, L) 

   £ =  vK + wL + λ[q0 – f(K, L)] 

K
  

∂
∂  = K

fv ∂
∂λ+   = 0  ______(1) 

L
  
∂
∂  = L

fw ∂
∂λ−   = 0  ______(2) 

λ∂
∂   = q0 – f (K, L)  = 0  ______(3) 

£ 

£ 

£ 

   λ K
f

∂
∂   = v 

   λ L
f
∂
∂   = w 
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   λ หมายถึง  การเปลี่ยนแปลงของตนทุนเม่ือปริมาณผลผลิตเปลี่ยนแปลงหนึ่งหนวย  
ซึ่งก็คือตนทุนสวนเพิ่ม (marginal cost) 
   MC . MPK =      v 
   MC . MPL =      w 
ในกรณีที่ตลาดมีการแขงขันอยางสมบูรณ      P     =     MC 
ดังนั้น  P . MPK =      v 
  P . MPL =      w 
จากสมการ w    =     P . MPL   ถาให  P  คงที่  การลดลงของ  MPL  จะทําให  w  
ลดลง 
 
ตัวอยาง     กรณีปจจัยการผลิตหนึ่งชนิด 
 การผลิตสินคาชนิดหน่ึงใชปจจัยการผลิตเพียงชนิดเดียว  คือ  แรงงาน (L)  โดยมี
สมการการผลิตดังนี้ 
  Q    =    100 L  
สมมติราคาสินคาชนิดน้ีเทากับ  50  บาท/หนวย 
จงหาจํานวนแรงงานที่จะทําใหผูผลิตไดรับกําไรสูงสุด 

 TR    =    PQ    =     50 × 100 L1/2 

           dQ
dTR    =   5000 × 2

1 L-1/2  =    MRPL 

สมมติวาคาจางแรงงานเทากับ  500  บาท/คน 
  w = MRPL 
         500 = 2500 L-1/2 
  L1/2 = 5 
  L = 25     คน 
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การจัดสรรปจจัยการผลิต กรณีปจจัยการผลิตสองชนิด 
 กรณีที่ปจจัยการผลิตทั้งสองชนิดสามารถใชทดแทนกันได  เชนเม่ือคาแรงแพงขึ้น  
ผูผลิตใชแรงงานนอยลง  และใชสินคาทุนเพิ่มขึ้น  ดังรูปที่  7.6 ก 
 
 

MC 
MC 

p

q1     q2 

q1 

q2
A 

B 

C

L3  L2                     L1  

K 

0 L 

P /

0 Q 

 
 K2 

K1 

 
 
 
 
 
   (ก)      (ข) 

รูปที่ 7.6 
 
ที่จุด  A  ผูผลิตใชแรงงาน  L1  สินคาทุน  K1  ปริมาณการผลิตอยูที่ระดับ  q2  เม่ือคาแรง

สูงขึ้น  เสนอัตราสวน    สัมผัสเสน  isoquant   q2 ที่จุด B  ทําใหการใชแรงงานลดลงเปน  

L2  และใชสินคาทุนเพ่ิมขึ้นเปน  K2  L2  L1  คือ  substitution effect  เน่ืองจากตนทุนการผลิต
เพ่ิมขึ้นทําใหเสน  isoquant  ยายมาทางซายมือเปนเสน  q1  เสนอัตราสวนราคาเสนใหม
สัมผัสเสน  isoquant  ที่จุด  C  การใชแรงงานลดลงเหลือ  L3 L3  L2  คือ  income effect  

จากรูปที่ 7.6  ข  เม่ือคาแรงเพ่ิมขึ้นทําใหตนทุนสวนเพ่ิม  MC  ยายมาทางซายเปน  MC′  
และเนื่องจากราคาสินคาไมเปลี่ยนแปลง  ทําใหปริมาณการผลิตลดลงจาก  q2  เปน  q1 

K

L
P
P

 

Labor Supply 
 แรงงานจําเปนตองจัดสรรเวลาสําหรับพักผอน   และการทํางาน   สมมติให
อรรถประโยชนของแรงงานขึ้นอยูกับ  การบริโภค (C)  และจํานวนชั่วโมงของการพักผอน (H) 
  U   =   U (C , H) 
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เน่ืองจากเวลาในแตละวันมีจํากัดแค  24  ชั่วโมง 
ดังนั้น        L + H =      24 
โดยที่  L  คือ  จํานวนชั่วโมงการทํางาน 
สมการแสดงรายไดของผูบริโภค  (C) 
  C    =    wL 
w  คือ  คาแรงตอชั่วโมง 
  C    =    w (24 – H) 
หรือ    C + wH =    24 w 
แรงงานตองการไดรับอรรถประโยชนสูงสุด  แตรายไดจากการทํางานสูงสุดคือ  24w  แรงงาน
จึงตองกําหนดวาจะใชจายรายไดไปในการบริโภคเทาใด  และจะพักผอนเทาใด  เขียนเปน
สมการเปาหมาย  และสมการเง่ือนไขไดดังนี้ 
 Maximize U    =    U (C , H) 
 Subject to 
  C + wH        =    24w 
เขียนเปนสมการ  Lagrangian function  ไดดังนี้ 
     £ =    U (C , H) +  [ C + wH – 24w ] λ

C
  
∂
∂  = λ+∂

∂
C
U   = 0   

H
  

∂
∂  = wH

U λ+∂
∂   = 0   

£ 

£ 

 CU
HU
∂∂
∂∂

 = λ−
λ− w      = w      =      MRSHC 

 

การวิเคราะห  Labor Supply  โดยใชคณิตศาสตร 
 สมมติใหรายไดของแรงงานมาจากรายไดที่เกิดจากการทํางาน  และรายไดที่ไมไดมา
จากการทํางาน  (N) 
  C    =    wL + N 
L  คือ  จํานวนชั่วโมงการทํางาน 
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 สมมติใหแรงงานตองการอรรถประโยชนสูงสุด  โดยที่อรรถประโยชนขึ้นอยูกับรายจาย
ในการบริโภค  (C)  กับจํานวนชั่วโมงการพักผอน (H) 
 Maximize  U    =    CH  
  โดยที่ C    =    wL + N 
  และ H    =    1 – L 
   U2   =    CH         =      (wL + N) (1 – L) 
          =    wL – wL2 + N – NL 

 L
U2

∂
∂    =       w – 2wL – N   =       0 

                  L   =    w2
N

2
1 −  

จะเห็นไดวาจํานวนชั่วโมงการทํางาน (L)  ขึ้นอยูกับรายไดที่ไมไดเกิดจากการทํางาน (N)  และ
คาจาง (w)  ถาคาจางเพ่ิมขึ้นจํานวนชั่วโมงการทํางานจะเพ่ิมขึ้น  ถารายไดที่ไมไดเกิดจากการ
ทํางานเพิ่มขึ้นจํานวนชั่วโมงการทํางานจะลดลง  และถา  N  เทากับศูนย  จํานวนชั่วโมงการ
ทํางานจะเทากับคร่ึงหนึ่งของเวลาทั้งหมดที่มีอยูโดยไมคํานึงวาคาแรงจะเทากับเทาใด 
 

7.3   การหาปริมาณการบริโภคสินคาสองชนิดโดยผูบริโภคสองราย 
 กําหนดใหผูบริโภคมีสองราย  คือ  A  และ  B  แตละรายบริโภคสินคาสองชนิดคือ X 
และ Y  โดยที่  XA  และ  YA  คือปริมาณสินคา  X และ Y  ที่บริโภคโดย A    XB และ YB คือ
ปริมาณสินคา X  และ  Y ที่บริโภคโดย B  เง่ือนไขของการบริโภคที่จะทําใหเกิดประสิทธิภาพ
สูงสุดเปนดังนี้ 

      =     
A
XYMRS A

Y

A
X

MU

MU
     =          =     

B
XYMRS B

Y

B
X

MU

MU
     =     

Y
X

P
P

 

 
ตัวอยาง กําหนดใหฟงกชั่นอรรถประโยชนของ A และ B  เปนดังนี้ 

  UA =  
4/3

A
4/1

A YX

  UB =  
2/1

BBYX
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 ใหสินคา  Y  มีทั้งหมด  200  หนวย  สินคา  X  มีทั้งหมด  300  หนวย  และ
กําหนดใหราคาสินคา  X  และ  Y  เทากับ  1  บาท  และ  4  บาทตอหนวย ตามลําดับ  จงหา
ปริมาณการบริโภคสินคา  X  และสินคา  Y  ของผูบริโภคท้ังสองราย 
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     XB   = 8YB 
  YA + YB = 200  ______(1) 
  XA + XB = 300  ______(2) 

แทนคา  XA    =        และ   XB    =   8YB   ใน (2) AY3
4

       AY3
4  + 8YB   = 300  ______(3) 

         4YA  + 24YB = 900  ______(4) 

(1) ×4  ;       4YA  +  4YB = 800  ______(5) 
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(4) – (5) ;         20YB = 100 
   YB = 5  YA =     195 

   XB = 8YB      =    8 × 5        =     40 
   XA = 300 – 40  =     260 
XA     =     260  YA     =     195 
XB     =     40  YB     =     5 
A บริโภค  X  และ  Y  มากกวา   B  แสดงวา  A  มีอํานาจในสังคมมากกวา  B 
แสดงโดย  Edgeworth Box Diagram ดังนี้ 
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แบบทดสอบ 
 

7.1 กําหนดใหฟงกชั่นการผลิตสินคา  X และสินคา  Y  คือ 

  QX    =     
2/1

X
2/1

X LK100

  QY    =      
2
YYLK50

และกําหนดใหจํานวนแรงงานมีทั้งหมด  400  หนวย  จํานวนสินคาทุนมีทั้งหมด  100  
หนวย  และใหคาแรงเทากับ  200  บาท/หนวย  ราคาสินคาทุนเทากับ  400  บาท/หนวย  
จงหาปริมาณการผลิตสินคา X  และสินคา  Y  และหาปริมาณปจจัยการผลิตที่ตองใชใน
การผลิตสินคาดังกลาว 

7.2 กําหนดใหฟงกชั่นอรรถประโยชนของผูบริโภคสองราย  A  และ  B  คือ 

  UA   =    100 XA YA   ;     UB   =    50 XB Y
2/1

B    
และกําหนดใหมีสินคา  X  และสินคา Y  ทั้งหมดเทากับ  400  และ  500  หนวย
ตามลําดับ  ราคาสินคา  X และราคาสินคา  Y เทากับ  2  บาท  และ  4  บาทตอหนวย
ตามลําดับ  จงหาปริมาณการบริโภคสินคา  X และสินคา  Y ของผูบริโภค  A  และ  B  ที่
จะทําใหเกิดประสิทธิภาพสูงสุด  เขียนรูป  Edgeworth Box Diagram  ประกอบ
คําอธิบาย 

7.3 กําหนดใหสังคมผลิตสินคาสองชนิดคือ  C  และ  M  กําหนดใหสมการของเสน  
production possibility frontier คือ  

  C + 2M    =    600 
ก. จงเขียนเสน  PPF 
ข. กําหนดใหสัดสวนของการบริโภค  C  ตอ  M  คือ  2  ตอ  1  ผูผลิตสมควรผลิต  C  

และ  M  อยางละเทาใด 
7.4 กําหนดใหสมการ  PPF  ของการผลิตสินคา  X  และ  Y  คือ 
  X2 + 2Y2   =   900 

ก. จงเขียนเสน  PPF 
ข. กําหนดให  Y  =  2X   สังคมสมควรจะผลิต  X  และ  Y  อยางละเทาใด 
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7.5 กําหนดใหสังคมผลิตสินคาสองชนิดคือ  สินคา  X และ  Y 

ฟงกชั่นการผลิตสินคา X   คือ 

  X    =     
2/1

X
2/1

X LK
ฟงกชั่นการผลิตสินคา  Y  คือ 

  Y    =     
3/2

Y
3/1

Y LK
กําหนดใหมีสินคาทุน (K) ทั้งหมด  100  หนวย 
 KX + KY    =    100 
และใหมีแรงงานทั้งหมด  200  หนวย 
 LX + LY    =    200 

จงหาปริมาณปจจัยการผลิตที่ใชในการผลิตสินคา  X  และสินคา Y  ที่จะทําใหเกิด
ประสิทธิภาพสูงสุดในการผลิต  สมมติวา  PL  =  1   และ  PK  =  2 
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